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Primer Parcial de Algebra 03/10/01

DSenlL: X:1 (1,2 1)+(1,-10y P plano que contiene e ge“y’ y d ge “Z’; P »: plano que
contienee ge“x” y d ge“z’. Hallar todoslosB 1 Rtaesqued(B P 1) =d(B P>).

Estamos buscando un punto de la recta, llamado B, que se encuentre a igud distancia de ambos
planos. El plano P 1, y —z=0; mientras que P ,, a tener coordenaday = 0, su ecuacion esx —z= 0.

Larectaposeeecuacion (x,y,2) =1 (1,2,1) +(1,-1,0)

P ix=l+1
P2 Desarrolldndola paramétricamente tenemos: ty=2 -1

' 1z=|
/" ~ B Aplicamos la ecuacion para hdlar la digancia entre un punto B a cada

uno delos planos

- - e
d(B,P1) = _ 4B, P, = 1

1 02 +12 4 (-1)2 2 2 J12+0%+(- 12 V2
Lasigud hall |.|I_1|_ 1 I:)\I,|-1=1IZ>|:2
SIS T T2 d-1=-1p 1 =0

S| =2, d puntoes(3, 3, 2) (reemplazar en larecta).
S| =0,é puntoes(1,—1,0)

el 1 2 1%
2) Dada A:g1 3 3 -3.,%aT={bl R d sgema de la matriz ampliada (A; b) es
11 -1 54
compatible}. Hallar by y b, T T, no nulos, tdesque by A b,.
g0
b es un matriz de 3x1 asi que podemos escribirlo como b = gyé
&z

&l 1 2 1 |x0
(A,b):gl 3 3 -3 |y+ Triangulemosparahdlar € valor dex, y, z

“11 -1 5 |z,

S necesitas clases de gpoyo puedes llamar a 4585 — 1548 (capitd).



Primer Parcial — A lgebra— Ingenieria— CBC P&g. 2

@ 12 1 [xo @12 1 [x 9
1 3 3 -3 |y-%uAYHHROD 2 1 -4 |y- x=

=~ F = =
€11 -1 5 [z; BB 9 21 6 |z+x

@12 1 | o
LAYRARD 2 1 -4 |y-x =
0 0 0 10 |2x- y+2z,

Paratodo vector de T ": b = (X, y — X, & —y + 2) (s dige la traspuesta por que es mas f&dil de
trabajar).

Buscamos dos vectores perpendiculares, 0 sea que su producto escalar sea cero.
br.bo=(X1,y1—X1, 2X1 —Yy1 + Z1) . (X2, Yo — X2, 2X2 — Y2+ 22) = 0

X1. X2 + (Y1 =X1).(Y2—X2) + (X1 —Y1+ z1).(2X2— Y2+ 22) =0

X1X2 * Y1Y2 — Y1X2 — X1Y2 + X1X2 + 4X1Xo — 2XaY2 + 2X1Zo — 2XoY1 + V1Yo =12 + 2Xo 4~ Yo 21 + 212, =0
6XiX2 +2Y1yo + 212, =3 Y1 X2 =3 X1y + 2L — V1o + 2Xo Zi—Yo 1 + 212, = 0
X1 (6X2—3y2+22) + Y1 (—3Xo+ 2¥o—2) + 71 (X2 —Y2+ 22) =0

Para facilitar laoperacion suponemosquexs =1, y1 =1,z =1
b1=(1,1-1,21-1+1)=(1,0,2)

Queda

X2 —3Y2+22-3X+ 2o -2+ 2X2— Y2+ 22 =0

5% —2y>,+22 =0

Hay varios puntos que dan cero:

o =
Ax=0,2=1,2=1® bp=¢l+ b)x=-2y,=0,2=5® bp=¢2+...
&5 §15

Queda en ugtedes verificar que son perpendiculares (en d parcid es la verificacion 1o que te asegura
que no te hayas equivocado).

3)Sean T={A1 R ay; +amp +asz=0};SI R¥®¥ S=<I>, cdculardim. S+T.

&l 2 0p
SiB:g-l 2 2:-hdla:d Sytl T/B=s+t
&1 -1 35

Los eementos de T son matrices de 3x3 cuya diagond principa debe dar cero, una base puede ser:

S necesitas clases de gpoyo puedes llamar a 4585 — 1548 (capitd).
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2 0 05z 0 05z 0 095z 1 05a® O 09g® 0 05a® 0 1H5g® O 0¢
T={(% -1 ozgo 0 0:,90 0 ozgo 0 0190 0 1;91 0 o:,go 0 0;90 0 o:

¢ & ¢ ¢ ¢ ¢ ¢

e0 0 1ged 0 -1ge0 1 Oged0 O Oged O Oged O Oged O Ogel O O

&
S= QO
<0
Paracacular ladimenson de S+ T sumamos la cantidad de vectores, 1 de Sy 8 de T, asi que:
Dim. (S+T)=9
el 2 09 aéOOQaed-habQ
g-l 2 Zé:IgO 1 Oé+g c d e: (recordar que la diagonal debe dar cero).
&1 -1 3; & 0 15 & f g hy
aalZOQaéOOQaedhabQ
€1 2 2:=0 | 0i+¢ ¢ d e:
&1 -1 3; &0 01z & f g hg
éé:| -d- 2=a 0=b 0
¢ -1=c 2=1 +d 2=e -
& -1=f —-1=g| 3=l +hp
il -d-h=1 8&-1-119 _ Sa -1 -116
t+d+oh=2p @ 1 o0pR:%Y3Yelo 2 1p-
+od+h=3 @ 0 13 0 0 1
h=1

20+1=1® d =0

| —0-1=1® | =2
@l 2 05|a@ 0 0g|el 2 Op
&1 2 21260 2 olde1 o 25|t L »s

&1 -1 35|% 0 24 (&1 -1 15

4) SeaB = {v1, V2, V3, V4} base de un espacio vectorid V. Sean S=< v+ vy — 2v3 + 2V4; Vo —V3 + V4>
T =<vi+ Vo +2V3; V1 + V4>, hdlar d subespacio W1 V, td queW A (SC T)=V.

Busguemos un vector que pertenezcaalainterseccion de Sy T.

S necesitas clases de gpoyo puedes llamar a 4585 — 1548 (capitd).



Primer Parcial — A lgebra— Ingenieria— CBC Pég. 4

S T_‘[U:a(v1+v2-2v3+2v4)+b(v2-v3+v4)
¢ _%U:g(v1++v2+2v3)+l(v1+v3)

avitavpy—2avz+2avsztbvo—bvs+bva=gvi+tgva+2gvs+l vi+l vy

vi@-g-1)+ va(@a+tb-g)+vs(Ra-b- 29+vs(2a+b-1)=0

ja-g-1=0 8& 0 -1 0 06 8@0-1-1 06
i _ N N
a+h-g=0 1 1 0 -1 0: g 01 0 1 O
:' J p ¢ ;%E,l’)fglglgl/‘l 94@9 N
j2a-b-29=0" €2 -1 0 -2 0 €0 0 -4 -2 07
f2a+b-1=0 & 1 -1 0 0y go 0 0 0 Og

-41 - 29=0® g=- 2l
b=-1
a-l-g=0®a-1I1+2 =0® a=-|

U=1 (vi+tva+2v3)—21 (vi+v3)=1I|(- vi+ Vv3) »  interseccion entre Sy T.

Estamos buscando aW de manera que sumado a S C T da V. Los vectores deben ser linedmente
independientes.

W ={vp, v3, va}

Si necesitas Ayuda para aprobar |as materias que cursas o adeudas

Puedes llamar a (011) 4585 — 1548 (Capitd federd).

S necesitas clases de gpoyo puedes llamar a 4585 — 1548 (capitd).



